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Tent

MMGG600 Reell analys

Examinator: Ulla Dinger, Matematiska vetenskaper, tel 772 3559
Telefonvakt: Juan Inda, 772 5325
Hjdlpmedel: Inga, inte ens riknedosa. Spraklexikon &r tillatet.

Betygsgranser: 12 poang kravs for betyget G och 20 podng krévs for betyget VG.

Losningsforslag hings pa anslagstavlan i korridoren utanfér MVF 23.
Resultat meddelas via Ladok, granskning sker pa studieexpeditionen.
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. Lat (M, d) vara ett metriskt rum.

(a) Definiera begreppen dppen, sluten respektive kompakt mdngd i M.
(b) Visa att varje kompakt méngd &r sluten och begrinsad (i M).

(c) Geexempel pa ett metriskt rum didr omvéndningen till ovanstaende sats inte géller.

Motivera varfor omvéandningen inte géller.

metriskt rum.

(a) Definiera begreppen separerade mdngder respektive sammanhdingande mdngd i ett

(b) Visa att {(x,zsin?(1/z));x # 0} U {(0,0)} dr en sammanhiingande mingd i R2.

. For ett givet metriskt rum X, betecknar C(X) det metriska rum som bestar av méngden
av alla kontinuerliga och begriansade reellvirda funktioner pa X, forsedd med supre-

mumnormen. Visa att C(X) ar fullstindigt.

. Avgor om funktionsfoljden f,,(x) = z + & Inx konvergerar likformigt pa |0, 1].

. Lat f(x,y) = (coszy,y? + sinx). Visa att f #r lokalt inverterbar vid punkten (7/2,1)
men inte vid (0,0). Lat g beteckna den lokala inversen till f vid (7/2,1) och bestdm

den linjéra approximationen av g vid f(m/2,1).
(a) Definiera begreppet likformig kontinuitet.

(b) Lat T : C([0,1]) — R vara definierad av

Tf= mi .
f xrgl[éfll]f(x)

Visa att T" ar likformigt kontinuerlig pa C([0, 1]).

. Visa att en familj av 6ppna disjunkta méngder i R &r hogst uppriaknelig. Ge exempel

pa en familj av slutna disjunkta méngder i R som ar overuppriknelig.

Lycka till!
Ulla
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